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Exercice 1

Calculer les primitives suivantes :
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zlnx
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Exercice 2

Calculer les intégrales suivantes :
I=["e+1lde  J= [ |a®=3z+2de K= [ /[l —alda

Exercice 3

Soient f et g deux fonctions continues sur [—3, 7] tel que :
JI,@2f () —g(a))dz =8 et [T,(f(x)+29(x))de = —1
Calculer : f_73 f(x)dz et f_73 g(z)dx
On considere les deux intégrales suivantes :

s us .
I 2 COS ™ _ ) sin x
I = 0 cosz+sinz dx et J = fO cos x+sin x dx

Calculer [+ Jetl — J,puisdéduire [ et J.

Exercice 5

A I'aide des intégrations par parties, calculer les intégrales suivantes :

In2 _ e zr _
I= |, ~xe 2z dy J = fl lrzl—fdx K:fOQ e~ cos xdx



Exercice 6

A I’aide de changement de variable, calculer les intégrales suivantes :

4 _ 1 2 eo ez g
I:foefdw J:fomdl’ f em_;’_ez

Exercice 7

Soit f une fonction définie par :

1
3 — 222 —5xr+6

fz) =

1. Montrer que o = 1 est une racine dy polyndéme 23 — 222 — 5z + 6 .
2. En déduire ses deux autres racines, que 1’on note (3 et vy avec 5 < 7.

3. Déterminer les réels A, B et C' tels que :

4. En déduire la valeur de |, 45 f(x)dz.

Exercice 8

Calculer les primitives suivantes :

2x+3 z2—1 z+z+1 x4
fwa:—l—l)dx fx2—5x+6dx fo-‘,-ld’T f:cQ—ac—‘rldx fx3—1d’r

Exercice 9

On considere la fonction ¢ définie sur [1; +oo[ par :
“ Int
r)= [ ——=dt
o) = [
1. Justifier ’existence de ¢.

2. Montrer que : m =2+ ﬁ + H)Q , 0l a, b et ¢ sont trois réels que I’on précisera.
3. Soitx > 1.
(a) Exprimer en fonction de x la valeur de f T +1 —dt.

(b) On pose ®(t) = —Z(Iglr—tl)Q
Calculer @' (t) et en déduire une expression de ¢(z) en fonction de x.

2



(c) Montrer que : i 1_1£10O (111;‘“)2 =0

En déduire que :

lim $(x) = %(mg _ %)

T—+00

O considere la suite (/,,) définie pour tout entier naturel n par :

1 nx
In:/ c dx
g €*+1

1. (a) Calculer I; et Iy + I;. En déduire ;.

(b) Exprimer [,, + I, pour tout entier naturel non nul n.
2. (a) Montrer que (I,,) est croissante.

(b) Montrer que pour tout réel x compris entre O et 1, on a :

enx 671I 1

< < —e
e+1 " e*+17 2
En déduire un encadrement de I,

3. Endéduire lim I,et lim iz,
n—-+o00 n—-+o0o

On considere la suite (1,,),cn définie par :

1 42n+1
VnEN:In:/ dt
0

1+t
1. Calculer [y et Iy 4 I;. En déduire [;.
2. Montrer que :
(@) VneN: I, > 0.
by VneN:I,+ 1,1 = ﬁ

L ) . 1
En déduire que : Vn e N: [, < TSR

(c) Montrer que la suite (1,,),en est convergente et calculer lim 7,,.

n—-+oo
Exercice 12

En utilisant le formule de Mac-Laurin, montrer que :

2
Vx>0:log(1+m)>:c—%

l’3

Vo € [0;27] : sin(z) > o — 5



